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Poziom rozszerzony 

egzaminu maturalnego
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Do egzaminu na poziomie 
rozszerzonym przystąpiło 

ogółem 58 312 uczniów.

To 15,68% zdających, 
którzy przystąpili do egzaminu 

maturalnego w maju 2011 roku.
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Plan arkusza PR – maj 2011

Dział Podstawy                                          
Programowej

Liczby, 
wyrażenia 

algebraiczne, 
równania

Funkcje, ciągi
liczbowe

Geometria 
z elementami 
trygonometrii

Elementy rachunku 
prawdopodobieństwa 

i statystyki

Numer 
zadania

1., 2., 3. 4., 5.
6., 7., 8., 
10., 11.

9., 12.

Razem 14 pkt 8 pkt 21 pkt 7 pkt
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Interpretacja wskaźnika łatwości zadania

0 – 0, 19 0, 20 – 0, 49 0, 50 – 0, 69 0, 70 – 0, 89 0, 90 – 1

bardzo 

trudne
trudne

umiarkowanie 

trudne
łatwe

bardzo 

łatwe

Arkusz dla poziomu rozszerzonego, maj 2011

9., 10.
1., 4., 5., 

7., 12.

2., 3., 6.,

8., 11. 
---------- ---------
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Zadanie 1  (4 punkty) Standard V (ROZ)

Zadanie trudne: ł=0,29
Opuszczenia: fop=3,1%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało 

na wykazaniu podzielności liczby n przez 2 i przez 3 albo 

stwierdzeniu, że iloczyn trzech kolejnych liczb całkowitych 

jest podzielny przez 6.

Uzasadnij, że dla każdej liczby całkowitej  

k  liczba 6 4 22k k k   jest podzielna przez 36. 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 1
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Zadanie 2  (4 punkty) Standard V (ROZ)

Zadanie umiarkowanie trudne: ł=0,67

Opuszczenia: fop=1,5%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało 

na wykonaniu działań i doprowadzeniu równości do postaci, 

z której łatwo można było wywnioskować tezę twierdzenia.

Uzasadnij, że jeżeli a b , a c , b c  i 2a b c  ,  

to 2a b
a c b c

 
 

. 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 2
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Zadanie 3.  (6 punktów) Standard IV (STR)

Zadanie umiarkowanie trudne: ł=0,50
Opuszczenia: fop=3,2%

Schemat oceny tego zadania był odniesiony do realizacji 

trzech etapów rozwiązania zadania (1+4+1) 

Wyznacz wszystkie wartości parametru m , dla których 

równanie 2 3 24 6 2 0x mx m m m       ma dwa różne 

pierwiastki rzeczywiste 
1 2
,x x  takie, że 2

1 2
( ) 8( 1)x x m   . 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 3
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Zadanie 4.  (4 punkty) Standard IV (STR)

Zadanie trudne: ł=0,43

Opuszczenia: fop=3,2%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na  

rozwiązaniu jednego z otrzymanych (z postaci alternatywy) 

równań trygonometrycznych. 

Rozwiąż równanie 2 22sin 2sin cos 1 cosx x x x     

w przedziale 0,2 . 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 4
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Zadanie 5.  (4 punkty) Standard IV (STR)

Zadanie trudne: ł=0,41
Opuszczenia: fop=4%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało 

na zapisaniu odpowiedniego równania (układu równań).

O ciągu  nx  dla 1n  wiadomo, że: 

a) ciąg  na  określony wzorem 3 nx
na   dla 1n  jest        

     geometryczny o ilorazie 27q .  

b) 
1 2 10

... 145x x x    . 

Oblicz 
1

x . 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 5

50%

7% 5% 4%

35%

0%

10%

20%

30%

40%

50%

60%

70%

80%

90%

100%

0 1 2 3 4
Liczba punktów





















Projekt współfinansowany przez Unię Europejską w ramach Europejskiego Funduszu Społecznego

Warszawa, 10 -11 września 2011     Konferencja dla doradców metodycznych i konsultantów ds. matematyki

Zadanie 6.  (4 punkty) Standard IV (STR)

Zadanie umiarkowanie trudne: ł=0,56

Opuszczenia: fop=0,4%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało 

na zapisaniu twierdzenia cosinusów dla trójkąta ABD (ADC), 

albo na zastosowaniu twierdzenia Pitagorasa do trójkąta ADF 

(F - rzut prostokątny punktu D na prostą AB). 

Podstawa AB trójkąta równoramiennego ABC  ma długość 8  

oraz 30BAC  . Oblicz długość środkowej  AD  tego trójkąta. 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 6
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Zadanie 7.  (4 punkty) Standard IV (STR)

Zadanie trudne: ł=0,39

Opuszczenia: fop=2,6%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na 

doprowadzeniu odpowiedniego układu do równania 

kwadratowego z niewiadomą x i parametrem a, albo zapisaniu 

równania z niewiadomą a, wynikającego z odległości punktu 

S od prostej stycznej.

Oblicz miarę kąta między stycznymi do okręgu 2 2 2 2 3 0x y x y      

poprowadzonymi przez punkt (2,0)A . 
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Rozkład uzyskanych punktów  

zadanie 7
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Zadanie 8.  (4 punkty) Standard III (MOD)

Zadanie umiarkowanie trudne: ł=0,54

Opuszczenia: fop=5,3%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na 

zapisaniu pola powierzchni bocznej tego graniastosłupa 

w zależności od jednej zmiennej.

Wśród wszystkich graniastosłupów prawidłowych sześciokątnych, 

w których suma długości wszystkich krawędzi jest równa 24, jest 

taki, który ma największe pole powierzchni bocznej. Oblicz 

długość krawędzi podstawy tego graniastosłupa. 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 8
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Zadanie 9.  (4 punkty) Standard IV (STR)

Zadanie bardzo trudne: ł=0,17
Opuszczenia: fop=3,8%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na

obliczeniu liczby miejsc, na których mogą znajdować się dwójki 

i liczby miejsc, na których mogą znajdować się trójki.

Oblicz, ile jest liczb ośmiocyfrowych, w zapisie których nie 

występuje zero, natomiast występują dwie dwójki i występują 

trzy trójki. 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 9
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Zadanie 10.  (3 punkty) Standard V (ROZ)

Zadanie bardzo trudne: ł=0,18
Opuszczenia: fop=6,2%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na

zapisaniu i uzasadnieniu równoległości odcinków NP 

i AD oraz odcinków MQ i AD. 

Dany jest czworokąt wypukły ABCD niebędący równoległobokiem. 

Punkty M, N są odpowiednio środkami boków AB i CD. Punkty P, Q są 

odpowiednio środkami przekątnych AC i BD. Uzasadnij, że MQ PN . 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 10
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Zadanie 11. (6 punktów) Standard IV (STR)

Zadanie umiarkowanie trudne: ł=0,60
Opuszczenia: fop=1,7%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało 

na wyznaczeniu wysokości ściany bocznej.

Dany jest ostrosłup prawidłowy czworokątny ABCDS o podstawie 

ABCD. W trójkącie równoramiennym ASC stosunek długości podstawy 

do długości ramienia jest równy : 6:5AC AS  . Oblicz sinus kąta 

nachylenia ściany bocznej do płaszczyzny podstawy. 
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Rozkład uzyskanych punktów

zadanie 11
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Zadanie 12.  (3 punkty) Standard V (ROZ)

Zadanie trudne: ł=0,45

Opuszczenia: fop=4,5%

Pokonanie zasadniczych trudności tego zadania polegało na 

oszacowaniu prawdopodobieństwa iloczynu zdarzeń A i B, 

albo zapisaniu i wykorzystaniu zawierania się iloczynu zbiorów 

A i B` w zbiorze B`. 

A, B są zdarzeniami losowymi zawartymi w  . Wykaż, że jeżeli 

0,9P A 
 
 

  i 0,7P B 
 
 

 , to ' 0,3P A B 
 
 
   ( 'B  oznacza zdarzenie 

przeciwne do zdarzenia B). 
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Rozkład uzyskanych punktów 

zadanie 12
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Dziękuję za uwagę.

Bardzo.


